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ÏÐÅÎÄÎËÅÍÈÅ ÍÅÑÎÂÅÐØÅÍÍÎÑÒÈ ÄÍÔ

ÒÐÅÕÇÍÀ×ÍÛÌ ÎÁÎÁÙÅÍÈÅÌ ËÎÃÈÊÈ
Í.Ï.Áðóñåíöîâ

Äâóçíà÷íàÿ áóëåâà àëãåáðà íåäîñòàòî÷íà äëÿ îòîáðàæåíèÿ íå-
îáõîäèìîãî ñëåäîâàíèÿ x y⇒ – âàæíåéøåãî ëîãè÷åñêîãî îòíîøå-
íèÿ, ïðåäñòàâëåííîãî â åñòåñòâåííîì ÿçûêå ñëîâîñî÷åòàíèÿìè:
«Âñå x ñóòü y», «Âñåì x íåîáõîäèìî ïðèñóùå y», «Ñóùíîñòü y öå-
ëèêîì ñîäåðæèòñÿ â ñóùíîñòè x», «Êëàññ x ÿâëÿåòñÿ ïîäêëàññîì
êëàññà y, êëàññ y′ – ïîäêëàññîì êëàññà x′». Ïîñðåäñòâîì ñèìâîëà
ýêâèâàëåíòíîñòè «=» ýòî îòíîøåíèå ïðåäñòàâèìî ðåêóðñèåé x xy= .
Îäíàêî â äèçúþíêòèâíîé íîðìàëüíîé ôîðìå (ÄÍÔ) ïðåäñòàâëå-
íèå åãî íåèçáåæíî âûðîæäàåòñÿ ëèáî â ýêâèâàëåíòíîñòü
( )x y xy x y= ≡ ∨ ′ ′, ëèáî â ïàðàäîêñàëüíóþ «ìàòåðèàëüíóþ èìïëè-
êàöèþ» ( )x y xy x y x y⊃ ≡ ∨ ′ ∨ ′ ′.

Íåàäåêâàòíîñòü áóëåâîé àëãåáðû îáóñëîâëåíà òåì, ÷òî óìàë÷è-
âàíèå ÷ëåíîâ ÄÍÔ îçíà÷àåò â íåé èñêëþ÷åííîñòü (íåñóùåñòâîâà-
íèå) èõ, òîãäà êàê â äåéñòâèòåëüíîñòè íàðÿäó ñ èñêëþ÷åííîñòüþ
èìååò ìåñòî íåñóùåñòâåííîñòü ÷ëåíà äëÿ îòîáðàæàåìîãî îòíîøå-
íèÿ. Òàê, â ÄÍÔ-âûðàæåíèè îòíîøåíèÿ ñëåäîâàíèÿ x y⇒ ÷ëåí
xy′ íåîáõîäèìî èñêëþ÷åí, à ÷ëåí ′x y èãíîðèðóåòñÿ êàê íåñóùåñò-
âåííûé. Åñëè åãî èñêëþ÷èòü, âîçíèêíåò òîæäåñòâî ( )x y= , à åñëè
ñîõðàíèòü, òî ñëåäîâàíèå ïðåâðàòèòñÿ â «ìàòåðèàëüíóþ èìïëèêà-
öèþ» ( )x y⊃ .

ßñíî, ÷òî íåñóùåñòâåííîñòü íàäî îòëè÷àòü îò íåñóùåñòâîâà-
íèÿ-èñêëþ÷åííîñòè. Êñòàòè, â ýëåìåíòàðíûõ êîíúþíêöèÿõ ýòî ðàç-
ëè÷èå âîïëîùåíî. Íàïðèìåð, òåðìèí y â êîíúþíêöèè xyz óòâåðæ-
äàåì, â xy z′ – îòðèöàåì, à â xz – óìàë÷èâàåì êàê íåñóùåñòâåííûé,
íå èñêëþ÷åí, íî è íå íåîáõîäèì (âîçìîæåí).

Àíàëîãè÷íî, â ÄÍÔ óìàë÷èâàòüñÿ äîëæíû òîëüêî íåñóùåñòâåí-
íûå ÷ëåíû, à èñêëþ÷åííîñòü íàäî îáîçíà÷àòü ñïåöèàëüíûì ñèìâîëîì,
íàïðèìåð, êýððîëîâûì èíäåêñîì íåñóùåñòâîâàíèÿ «0» [1, ñ.255].

Îòíîøåíèå íåîáõîäèìîãî ñëåäîâàíèÿ ( )x y⇒ â îáîáùåííîé òà-
êèì îáðàçîì áóëåâîé àëãåáðå ïðåäñòàâèìî â òðåõçíà÷íîé ÄÍÔ,
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âûðàæåíèåì xy xy x y∨ ′ ∨ ′ ′0 , â êîòîðîì ÷ëåí ′x y óìàë÷èâàåòñÿ êàê
íåñóùåñòâåííûé.

Ìàòåðèàëüíàÿ èìïëèêàöèÿ ( )x y⊃ âûðàæàåòñÿ ýòîé æå ÄÍÔ,
íî áåç óìîë÷àíèÿ ÷ëåíà ′x y:

( ) ( )x y xy xy x y x y xy x y x y x y⊃ ≡ ∨ ′ ∨ ′ ∨ ′ ′ ≡ ¬ ′ ≡ ′ ∨ ≡ ⇒ ∨ ′0 .
Â êýððîëîâîì îïðåäåëåíèè ñëåäîâàíèÿ ( )x y x xy⇒ ≡ ∧ ′1 0 íå-

äîñòàåò ÷ëåíà ′y1, áåç êîòîðîãî îòíîøåíèå îêàçûâàåòñÿ ñîáëþäåí-
íûì ïðè îáùåçíà÷èìîì y íåçàâèñèìî îò x, ïîñêîëüêó xy′0 ó Êýððî-
ëà îçíà÷àåò íåñóùåñòâîâàíèå xy′ [1, ñ.256]. Ïîëíîöåííûì âûðàæå-
íèåì áóäåò ( )x y x xy y⇒ ≡ ∧ ′ ∧ ′1 0 1.

Íî äëÿ ðåàëüíûõ, ñîñóùåñòâóþùèõ ñ èõ ïðîòèâîïîëîæíîñòÿ-
ìè òåðìèíîâ x, x′, y, y′ êýððîëîâî íåñóùåñòâîâàíèå (nullity) xy′0
ðàâíîçíà÷íî íåñîâìåñòèìîñòè x ñ y′, îáóñëîâëåííîé òåì, ÷òî â x ñî-
äåðæèòñÿ y, à â y′ ñîäåðæèòñÿ x′, òî åñòü x xy= , ′ = ′ ′y x y . Òàêèì
îáðàçîì, â ðåàëüíîì óíèâåðñóìå Àðèñòîòåëÿ êýððîëîâî xy′0 âû-
íóæäàåò ñëåäîâàíèå ( ) ( )x y y x⇒ ′⇒ ′ .

Âçàèìîñâÿçàííîñòü òåðìèíîâ ïîðîæäàåòñÿ òåì, ÷òî â ñóùíîñòè
îäíîãî ñîäåðæèòñÿ ñóùíîñòü äðóãîãî ëèáî åå ïðîòèâîïîëîæíîñòü.
Åñëè x xy= , òî åñòü â x ñîäåðæèòñÿ y, òî ñîáëþäåíà xy′0 – íåñîâ-
ìåñòèìîñòü x ñ y′, îçíà÷àþùàÿ òàêæå ′ = ′ ′y x y . Ïîýòîìó
xy x y y x′ ≡ ⇒ ′⇒ ′0 ( ) ( ) – «Âñå x ñóòü y», «Âñå y′ ñóòü x′», èç x íå-
îáõîäèìî ñëåäóåò y, èç y′ íåîáõîäèìî ñëåäóåò x′, òîãäà êàê
¬ ′≡ ′∨ ≡ ⊃ ′ ⊃ ′xy x y x y y x( ) ( ) – «ìàòåðèàëüíàÿ èìïëèêàöèÿ», ñîá-
ëþäåííàÿ ïðè ñóùåñòâîâàíèè y íåçàâèñèìî îò x è ïðè íåñóùåñòâî-
âàíèè x íåçàâèñèìî îò y.

Íàãëÿäíûì ïðèìåðîì ÿâëÿåòñÿ âçàèìîñâÿçàííîñòü êâàäðàòíî-
ñòè ñ ïðÿìîóãîëüíîñòüþ è ðàâíîñòîðîííîñòüþ ÷åòûðåõóãîëüíèêà.
Âñå êâàäðàòû ñóòü ïðÿìîóãîëüíèêè è ðîìáû, íî íè ïðÿìîóãîëü-
íèê, íè ðîìá åùå íå åñòü êâàäðàò. Ïðÿìîóãîëüíîñòü è ðàâíîñòî-
ðîííîñòü öåëèêîì ñîäåðæàòñÿ â êâàäðàòíîñòè. Íî íå âñå ïðÿìîó-
ãîëüíèêè è ðîìáû êâàäðàòíû, êâàäðàòíîñòü íå ñêàçûâàåòñÿ î íèõ.
Íàîáîðîò, ïðÿìîóãîëüíîñòü è ðàâíîñòîðîííîñòü íåîáõîäèìî ïðèñó-
ùè êâàäðàòàì, ñêàçûâàþòñÿ îáî âñåõ íèõ.

Àðèñòîòåëü îøèáñÿ, ïîëàãàÿ ÷òî «îäíî öåëèêîì ñîäåðæèòñÿ â
äðóãîì» îçíà÷àåò òî æå, ÷òî «äðóãîå ñêàçûâàåòñÿ îáî âñåì ïåðâîì»
(Ïåðâàÿ àíàëèòèêà, 24b26) [2, ñ.120]. Íî äèàëåêòè÷åñêàÿ òðåõç-
íà÷íîñòü åãî ñèëëîãèñòèêè âîïðåêè îáùåïðèíÿòîé äîãìå èñêëþ÷åí-
íîãî òðåòüåãî áåçóïðå÷íà.
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